Puntos de una Funcion Inflexion

Un punto de la grdfica de una funcién en donde la concavidad cambia de arriba hacia abajo, o viceversa,
se llama punto de inflexion.

Si una funcion es continua en el punto c. Un punto (C,f(c)) es un punto de inflexion si existe un

intervalo abierto (a, b) que contiene a “c”, de tal suerte que la grdfica de la funcién sea:
= (Céncava hacia arriba en (a, ¢) y céncava hacia abajo en (¢, b) o

= (éncava hacia abajo en (a, ¢) y céncava hacia arriba en (c, b).

En la grdfica de la funcién y = f(x) se muestran tres puntos de inflexion: (a, f (a)), (b, f(b)), (c, f(c)).
En (d, f(d)) no es un punto de inflexion, debido a que la grdfica es concava hacia arriba en los dos
intervalos (c,d) y (d, e).
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Puntos de una Funcion Inflexion

Un punto de inflexion (c, f (c)) ocurre en un nimero c para el cual f”"(c) = 0 o bien f”’(c) = no existe.

Ejemplos:
1. Encontrar los puntos de inflexion de f(x) = —x3 + x?

f(x) = —3x% + 2x
f(x)= —6x+2

» f”(x) =0en1/3 el punto (1/3 ,2/27) es el tinico punto de inflexion posible;

1
ff(x)=6 (—x +§) >0 parax <1/3

1
f"(x)=6(—x+§)<0 para x >1/3

» [Implica que la grdfica de la funcién es céncava hacia arriba en (—o,1/3)y hacia
abajo en (1/3, f(é)) o0 bien G, 2/27)35 un punto de inflexion

2. Encontrar los puntos de inflexion de f(x) = 5x — (x — 4)1/3

FG)=5-5(x— )20

2
fre) = 50— 07

f”(x)no existe en 4.

f7(x) <O0para x < 4.

f7(x) > 0parax > 4.

» La grdfica es concava hacia abajo en (—, 4)

= (Céncava hacia arriba en (4, )

= El4 esta en el dominio de la funcién

»  Asique (4,f(4)) 6 (4,20) es un punto de inflexion.



